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Indukce

Pokryti Sachovnice — elka (5 bodi)

Na Sachovnici 2" x 2" jedno policko chybi. Dokazte, ze zbylou plochu lze vydlazdit dlazdicemi tvaru ,,L“, které zabiraji
3 policka. Tteba takto:

Krajime rovinu — cutp (5 bodi)

Méjme n pfimek v roviné takovych, ze kazdé dvé se protinaji v pravé jednom bodé a zadné t¥i nemaji spolecny bod. Dokazte,
Ze primky rovinu rozdéluji na pravé 1+ n(n + 1)/2 ¢asti.

Krajime prostor — cuts (8 bodi)

Na kolik ¢asti miize rozdélit trojrozmérny prostor n rovin?

Soucéet tfetich mocnin — cube (10 bodi)

Vymyslete vzorec pro souéet ¢, = 12 + 23 + ... + n3. Navod: uhodnéte, Ze se jedna o polynom 4. stupné, dopocitejte podle
o, - - -, C4 jeho koeficienty a pak dokazte indukci, Ze vzorec plati pro vSechna n.

Fibonacciho formule - £ib (8 bodi)

Dokazte, ze pro Fibonacciho ¢isla plati:

Fibonacciho délitelnost — fidiv (7 bodi)

Dokazte, ze 4n-té Fibonacciho ¢islo je délitelné tFemi.



