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Relace

Pokryti Sachovnice — elka (5 bodi)

Na Sachovnici 2™ x 2™ jedno poli¢ko chybi. Dokazte, ze zbylou plochu lze vydlazdit dlazdicemi tvaru , L,
které zabiraji 3 policka. TtTeba takto:

Krajime rovinu — cutp (5 bodi)

Dokazte, ze n pfimek muize rovinu rozdélit nejvyse na 1+ n(n + 1)/2 ¢asti.

Krajime prostor — cuts (8 bodi)

Jak dopadne déleni trojrozmérného prostoru rovinami?

Celociselnost — xpox (12 bodi)

Je déno redlné cislo = takové, ze x + (1/x) je celé ¢islo. Dokazte, ze pro kazdé pFirozené n je celoéiselné
i+ (1/x)™.

Skladéni relaci nekomutuje — rnonc (4 body)

Najdéte relace R, S (na libovolné mnozing) takové, ze Ro S # S o R.

Mocniny relace — rexpf (7 bodi)

Bud R relace na né&jaké mnoziné A. Definujeme mocninu relace R" takto: R' = R, R"*! = R" o R.
Dokazte, ze pokud je A kone¢na mnozina, pak existuje 0 < i < j takové, ze R* = RJ.

Mocniny do nekoneéna — rexpi (7 bodi)

Najdeéte relaci R na néjaké nekonecné mnoziné takovou, ze vSechny relace R™ pro n > 0 jsou navzajem
rlizné.

Nulta mocnina relace — rexpz (4 body)

Jak byste nadefinovali R?, aby platilo R"*! = R™ o R is pro n = 0?



