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Hricky

Falesna mince — mince (5 bodi)

Méme M minci, z nichz jedna je faleSna a leh¢i nez ostatni. Dokazte, Ze na [logs M| vaZeni na rovnora-
mennych vahach je mozné zjistit, kterd, a ze tolik vazeni je potieba.

12 minci - 12m (10 bodi)

Maéame 12 minci, z nichZ jedna je falesnd, coz se tentokrat poznd tak, Ze je bud leh¢i nebo téZsi nez
ostatni. Ukazte, jak na 3 vazeni na rovnoramennych vahach zjistit, ktera to je a jestli je leh¢i nebo tézsi
nez ostatni.

13 minci - 13m (5 bodi)

Ukazte, Ze s 13 mincemi to uz nejde, leda Ze bychom slevili z pozadavku zjistit, jestli je falesnd mince

lehéi nebo téz81 nez ostatni.

Licha ¢okolada — coko (20 bodi)

Vymyslete strategii pro hru s lamanim cokolady s obéma hranami lichymi. Napovéda: Zkuste hru pievést
na odebirani zapalek.

Soucéet tfetich mocnin — cube (10 bodi)

Vymyslete vzorec pro souéet ¢, = 13 +23 4+ ... +n3. Navod: uhodnéte, Ze se jedna o polynom 4. stupné,
dopocitejte podle cg, ..., cq jeho koeficienty a pak dokazte indukci, Ze vzorec plati pro vSechna n.

10 pytla - sack (5 bodu)
Dostali jste 10 pytla plnych tipytivych zlatdkt. Jen bohuzel také vite, Ze v jednom pytli jsou vSechny
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0.9 g. Jak na jedno zvézeni na digitélnich vahach (ukazuji hmotnost s pfesnosti na miligram) zjistit, ktery
pytel je plny falesnych minci?

Jinych 10 pytla — sacks (2 body)

Jako v minulé tloze, ale falesné mince mohou byt v libovolné mnoha pytlich.

MIU systém — miu (8 bodi)
Hra s Fetézci, vlastné velice podobna hie na dikazové systémy, kterou radi hravaji matematici. Na zacatku
mame Fetézec MI a upravujeme ho pomoci nasledujicich pravidel:

® Pokud fetézec konci na I, miiZete na jeho konec pfipsat U.

® Pokud fetézec zac¢ind na M, miizete jeho zbytek napsat jesté jednou na konec.

e Obsahuje-li fetézec kdekoliv ITII (tésné za sebou), miZete tuto trojici znakt nahradit
znakem U.

® Vyskytne-li se podfetézec UU, miizete ho smazat.

Prijdte na to, jak postupnym aplikovanim pravidel dojit k Fetézci MU, nebo dokazte, Ze to nejde.

Kacenka — duck (7 bodi)

V rybnicku kruhového tvaru plave kacenka. Rada by odletéla pry¢. Protoze ma poranénou plovaci blanu,
nemize z hladiny jezera vzlétnout — musi nejprve doplavat na bfeh. Tam na ni ale ¢ihd kocka, ktera
se boji vody, ale po okraji rybnika se pohybuje ¢tytikrat vétsi rychlosti nez kacenka plave. Existuje
zpusob, jak mlize kacenka ko¢ce uplachnout, at se kocka pohybuje jakkoliv chytie? Naptiklad pokud by
se rozhodla hned plavat na druhy konec jezirka nez stoji kocka, utéct by nedokazala.



